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摘要 : 利用 初等 数论 的 方法 研究 了 Smnarandache 双 倍 因子 函数 , 推导 出 了 其 两 个 重要 结果 . 
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0 引言 及 主要 结论 


首先 定义 FE Smarandache 教 授 发 现 的 Smaandach4 末 数 并 从 Snaranda 中 q 酌 数 出 发 , 作者 利用 初等 
数论 的 方法 推导 出 关于 Snarandache 双 倍 因子 函数 的 两 个 结论 
对 于 Snarandache 又 倍 因子 函数 我 们 记 为 Sd 芭 P 一 《| PI mL1》 其 中 
和 :21 让 2 | Im 
了 0 让 2 + 
定理 1 如 果 2 十 ? 且 n 一 BYB2 RsxB ，B… 也 是 不 同 的 奇 素数 . 3 a …， 沁 是 正 整数 , 则 


SdKD) 一 max SdK BP21) Sd 芭 B2》.…。，。SdK Bax)) (1) 
定理 2 如果 2| ?8 且 n 王 20. 其 中 & 3 是 正 整 数 则 
Sd 攻 D) 二 max Sd 芭 2 ) 2Sd 文 口 ) ). (2) 


1 引 理 及 其 证 明 


为 了 证 明定 理 首 引 入 两 个 引 理 : 

引 理 1 对 于 任意 的 数 都 有 SdKP 一 P (3) 

引 理 2 ”对 于 任意 的 奇 素数 P a 为 正 整数 , 记 NCP ) 一 { nl nn 一 Sd 开 ) 十 匡 的 个 数 ，k 一 1 2 3…)， 
当 SdK PB) | BE 时 存在 整数 了 上 且 Imin( Ir 1 十 2 十 3 十 … Ia 一 NCDB))，Sqd 妈 BF) 一 F (4) 

引 理 1 证 明 : 因为 对 于 任意 的 奇 素数 P 都 有 Sd 芭 了 一 巴 忆 问 | P| ml》 在 此 mlI 一 1X3XSX… 
义理 又 P 王 1X P 换 名 话说 ，H 因 子 只 有 1 年 P 所 以 只 有 当 巴 一 P 时 村 有 ma PP DPI) 即 Sd 广 了 
史 (5) 

又 Sqdk 炎 2) 一 2 (6) 

综合 (5) 和 (6) 可 得 到 当 I 为 素数 时 SdK P 一 P 

引 理 2 证 明 :在 Snafandach4 末 数 中 ，P 只 B… 荫 出 现 且 仅 出 现 一 次 . 故 取 x 上 使 得 匡 足 

I 一 minf If 1 十 2 十 3 十 …I aNCPE)) (7) 


因为 了 一 PP P 也 仍 是 奇数 , 又 由 站 和 ”一 PX PPX… 久 了 考虑 Smaandache 双 倍 因 子 本 数 的 定 
义 ， 


可 得 出  Sd 妫 Pi D 一 (8) 
又 设 a 一 t+ 1 十 … 十 二 其 中 垣 不 相同 且 区 最 大 : 则 也 一 有 芒 …P (9) 
目 1 二: 王 闪 人 又 :3 (10) 
而 NCE) 一 (al n 一 SdK BF) 十 左 的 个 数 kk 一 1 2 3…》 C11) 
当 Sd&B) | B 时 则 已 一 FEB (C12) 


由 以 目 了 21168359 为 102 CH CI2D 可 得 ， bi Ai 
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存在 整数 5 上 且 I 一 巴 记 TI 1 十 2 十 3 十 … 莹 a 一 NCP)》 使 得 
SdKPE) 一 minpPp|lP|PII 一 了 


2 定理 的 证 明 


定理 1 证 明 “” 设 mi 王 SdPDC 运 12 驴 则 可 得 到 2 miC 过 12…， 芭 . 且 


Pi ml (Ci 二 1 2.…， 罗 (13) 
又 设 呈 一 magIm，Dm IDD》 则 有 mi | mly (过 12.…， 芭 (14) 
因此 , 由 (11) 和 (12》 我 们 可 以 得 到 P mm 二 1 2 …， 芭 (15) 
已 知 BR 孔 …，B 是 不 同 的 奇 素数 . 由 此 有 ( PP) 一 11 三 运 运 k (16) 
我 们 由 n 一 PDB?2.… Pi 及 (132》(〈14》 可 推导 出 nl ml1!. 

所 以 ，Sd 炎 D) 三 荆 (C17) 
另 一 方面 , 根据 Snaranda che 双 倍 因 子 本 数 的 定义 我 们 不 妨 设 SdfZ 过 了 外 则 
必然 存在 一 个 素数 寡 BC1 近 运 生 使 得 DB SdKD1I 成 立 C18) 


由 nn 一 PPB2…BRx 和 (16) 可 知 nl SqafKzD!4 从 而 尼 假 设 矛 盾 . 
故 SdKD) 一 mag SdKBn SdK Ba …，Sd 炎 Rono 成 立 . 


定理 2 证 明 设 鸡 二 SdK2 ) 且 马 一 SS 则 有 2 | 区 与 瑟 | 11 (19) 
又 由 (2m )1! 一 2X4X… 义 (2m 7) 一 20m1 一 20m11Cm 一 1 
由 此 , 我 们 便 可 得 出 刀 !! 1 (2m 1 从 而 有 | (2m 7)11 (20) 


设 巴 一 巴 上 码 2 蕊 2 则 鸡 11 | 到 5 笨 C2 世 211 mm 
又 因为 (2 9Q) 王 1 由 (19) 和 (20) 可 知 ， nl mm 1 
即 有 Sd 区 马 压 巴 成 立 . 故 SIK 马 三 冲 aXKSdK2 》2Sd 灵 对 )) 
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